NOMBRES COMPLEXES

1
1/Partie reelle et imaginaire de a) = ou x est réel b) ————— nentier
— Xe' 1+(@1-1i)

c) min |z-x| =|z-Re(z)| d) Montrer |1_Z |51_|Z| e) |1+a|+]a+b|+|b|>1

XeR | 1z | 1-|]
2/Calculer a) Z 2( ) puis limite pour n—+oo

k=0

n n
b) 3" (n+(} )sin(kx)  c)Simplifier ZCﬁ sin?kx

k=0 k=1

d) Résoudre sin(x)+sin(3x)+sin(5x)+sin(7x)=0 e Z OSkX f) kZ(—l)ksin(kx)
=0

k=0

9) > (i )cos(ka+b)
k:OE;LZ
3lj=e 3 j2==1/j et 1+j+j2=0
en utilisant (1+1)N,(1+j)" et (1+j2)N calculer 2 (Qk)

0<k<n/3

4/Résoudre dans C a) z*-(5-14i)z%-2(5i+12)=0

b) (z+1)N + (z-1)N =0

)(z+1)N + (z+1)N =1 d) 22" +i z*" -i =0 e)Z°=-8i
f)Déterminer la forme algébrique des complexes z vérifiant

£ )0 =0 g) exp(2)= -2
+i
i0
= puis résoudre z"=U

1+ )2+ +(

—+(
Z+i z+i

h) Forme trigonométrique de U= i
—€
pour O €[0; 27 (il faudra distinguer © €[0; 7| ou pas)
i) 2" + z"'4z+1=0 (factoriser)

5/ ABC triangle ;onconstruit a I’exterieur les carrés ABDE et BCFG

Montrer que le triangle est isocéle de sommet B (BA=BC) ssi (DG) // (AC)

6/Pour un triangle inscrit dans un cercle 1’ angle au centre est le double de 1’angle au
sommet.

7/laire du triangle construit sur a,b,c est | Im(ab+bc +ca) |72
8/Résoudre le systéme |z| = |z — 2| et arg(z) =arg(z+3+i)

9) Montrer que f:z >z/(1+ F1 ) est une bijection de C dans un ensemble & preciser et
trouver f*
10)a) Résoudre le systtme x+y=2n/3 et sinx+siny=23/2
b) resoudre 32 cos x +sinx +2 =0,
c) montrer que cos (x + y) cos (x — y) = cos® X —sin’y
11/ soit f(2)=z(1-2)
a)f est -elle injective, surjective? b)Montrer f(D)cD ot D={zeC| |z- (1/2)| <1/2}



